354

21. MATEMATICAS II

BACHILLERATO (LOGSE)
Prueba de acceso a la Universidad

Ejercicio de MATEMATICAS II
Segunda parte de la prueba

Modalidad de Ciencias de la Naturaleza y de la Salud
Modalidad de Tecnologia

Materia obligatoria en la via Cientifico-Técnica y opcional en la de Ciencias de la Salud.

90 minutos
I. CARACTERISTICAS DEL EXAMEN

Se ofertaran a los alumnos dos ejercicios y éstos elegiran uno. Cada uno de dichos ejercicios

propondra la resolucion de cuatro problemas relativos al temario de la materia. Los alumnos ten-
dran que elegir tres de entre los cuatro propuestos. Independientemente del ejercicio escogido,
cada uno de los cuatro problemas propuestos contribuira por igual a la calificacion del ejercicio.

Cada estudiante debera disponer de una calculadora cientifica o grafica para la realizacion

del examen.

—

4.
5.

6.

Los problemas se plantearan de modo que permitan evaluar las siguientes capacidades:

. Plantear en términos vectoriales problemas formulados en contextos de las ciencias de la

naturaleza, la técnica y la geometria; y utilizar el calculo vectorial para resolverlos e inter-
pretar las soluciones.

. Interpretar, reconocer y analizar expresiones analiticas que puedan ser asociadas a rectas,

planos, circunferencias y elipses e identificarlas como lugares geométricos definidos
mediante propiedades métricas.

. Utilizar las matrices y sus operaciones como instrumento para la resolucion de sistemas de

ecuaciones lineales y para representar e interpretar tablas y grafos.

Resolver problemas recurriendo a técnicas algebraicas e interpretando las soluciones.
Aplicar métodos analiticos al estudio de funciones y a la interpretacion de fenomenos de la
naturaleza y de la técnica.

Resolver problemas de optimacion utilizando técnicas analiticas para estudiar las propieda-
des de las funciones.

. Calcular e interpretar el coeficiente de correlacion de una distribucion bidimensional y for-

mular predicciones e interpolaciones, calculando e interpretando los parametros de las rec-
tas de regresion de la distribucion.

. Asignar probabilidades a sucesos aleatorios utilizando los modelos probabilisticos binomial

y normal.

. Resolver problemas que requieran codificar informaciones, seleccionar, comparar y valorar

estrategias y elegir las herramientas matematicas adecuadas para la busqueda de soluciones
en cada caso.

II. CRITERIOS DE CORRECCION

A) Todos los problemas del ejercicio elegido por los estudiantes de entre los dos propuestos en la

prueba contribuirdn por igual a la calificacion de la prueba. Cada problema valdra un tercio.
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B) Los problemas obtendran la maxima puntuacion cuando su planteamiento, desarrollo y
solucién sean correctos.

C) En otro caso, se valorara de manera especialmente positiva la adecuada estructuracion de
las contestaciones atendiendo a los siguientes factores:

 La claridad conceptual en la exposicion.

» Lajustificacion de la estrategia disefiada para resolver el problema.

» La construccion o eleccion razonada de los elementos (funciones, modelos probabilisticos,
sistemas de referencia, graficos,...) necesarios para la formalizacién matematica de la
situacion a resolver.

» La correccion 16gica en los razonamientos o calculos que conduzcan a la obtencion de la o
las soluciones o a la conviccion de su inexistencia.

» La interpretacion de las soluciones obtenidas, si procede, y, en su caso, la puesta de mani-
fiesto de la inverosimilitud o incorreccion de las mismas.

D) En tanto que las matematicas constituyen también un lenguaje que contiene recursos apro-
piados para convencer y comunicar, se valorara positivamente la destreza demostrada en
cuanto a:

» La claridad y precision, cualidades ambas compatibles con la flexibilidad para explorar
distintas estrategias o para considerar los supuestos de partida si es necesario o conve-
niente.

» La coherencia y pertinencia de los argumentos esgrimidos.

» La originalidad de los enfoques adoptados.

» La concision, pulcritud y claridad comunicativa de los elementos auxiliares del desarrollo
(diagramas, graficos, tablas,...).

III. TEMARIO DE LA MATERIA

1. GEOMETRIA
Resolucion de problemas métricos en el plano y el espacio.

* Producto escalar, vectorial y mixto de vectores. Interpretacion geométrica.

* Resolucion de problemas sobre posiciones relativas y cuestiones métricas en el plano y el
espacio: angulos y distancias.

Introduccion al estudio analitico de las formas geométricas.
* Idea de lugar geométrico del plano. Relacion entre ecuacion y caracteristicas geométricas
de las curvas mas simples: la circunferencia y la elipse.

2. ANALISIS
La derivada.

» La funcion derivada.

* Derivada de la suma, producto, cociente y composicion de funciones. Derivada de las prin-
cipales familias funcionales.

* Resolucion de problemas de optimacion.

La integral.

* Introduccioén al concepto de integral definida a partir de la idea intuitiva de area definida
bajo una curva.

» Aproximacion intuitiva al teorema fundamental del calculo integral.

» Nocidn de primitiva. Técnicas elementales de integracion: cambios de variable sencillos,
férmula de las partes.

» Aplicaciones de la integral definida al calculo de areas de recintos planos y de volumenes.
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3. ESTADISTICA 'Y PROBABILIDAD

Regresion lineal y correlacion.

El coeficiente de correlacion lineal.

Regresion lineal. Rectas de regresion.

Aplicaciones de las rectas de regresion a la resolucion de problemas. Interpolacion y pre-
diccion en las distribuciones estadisticas bidimensionales.

Distribuciones de probabilidad.

Introduccion intuitiva al concepto de distribucion de probabilidad.

La distribucion binomial y la distribucién normal.

Utilizacion de tablas de nimeros aleatorios, de la distribucion binomial y de la distribucion
normal en la resolucion de problemas de calculo probabilistico.

4. ALGEBRA LINEAL

Representacion matricial de los sistemas de ecuaciones lineales.

Estudio de las matrices como herramienta para manejar datos estructurados en tablas y gra-
fos.

Suma y producto de matrices. Matriz inversa. Aplicaciones de las matrices a la resolucion
de sistemas de ecuaciones.

Determinante de una matriz: aplicacion a la resolucion de sistemas de ecuaciones y al cal-
culo de productos vectoriales y mixtos.

IV. CURRICULUM DE LA MATERIA
Decreto 174/1994, de 19 de agosto, que establece el curriculo de Bachillerato LOGSE.
B. Matematicas 11

1I1. Nucleos de contenidos

Geometria

* Problemas métricos.

Resolucion de problemas sobre posiciones relativas y cuestiones métricas en el plano y el
espacio. Aplicaciones del calculo vectorial.

* Introduccion al estudio analitico de las formas geométricas.

Relacion entre ecuacion y caracteristicas geométricas de las curvas y superficies mas sim-
ples.

Idea de lugar geométrico del plano. En particular, introduccion al estudio de las conicas.

Analisis

* La derivada.

La funcion derivada.

Derivada de la suma, producto, cociente y composicion de funciones.
Derivada de las principales familias funcionales.

Resolucion de problemas de optimacion.

* La integral.

— Introduccion al concepto de integral definida.
— Aproximacion intuitiva al teorema fundamental del calculo integral.
— Nocioén de primitiva. Técnicas elementales de integracion: cambios de variable sencillos,

férmula de las partes.

— Aplicaciones de la integral definida.
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Estadistica y probabilidad
* Regresion lineal y correlacion.

— El coeficiente de correlacion lineal.

— Regresion lineal. Rectas de regresion.

— Aplicaciones de las rectas de regresion a la resolucion de problemas. Interpolacion y pre-
diccion en las distribuciones estadisticas bidimensionales.
* Distribuciones de probabilidad.

— Introduccion intuitiva al concepto de distribucion de probabilidad.

— La distribucion binomial y la distribucion normal.

— Utilizacion de tablas de la distribucion binomial y de la distribucion normal en la resolu-
cion de problemas de calculo probabilistico.

Algebra lineal

* Representacion matricial de los sistemas de ecuaciones lineales.

* Estudio de las matrices como herramienta para manejar datos estructurados en tablas y
grafos.

* Suma y productos de matrices. Matriz inversa. Interpretacion de las operaciones con matri-
ces. Aplicaciones de las matrices a la resolucion de sistemas de ecuaciones.

* Determinante de una matriz: aplicacion a la resolucion de sistemas de ecuaciones.
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EJERCICIO A

PROBLEMA 1. Hallsr mzonndamente las ecmciones de los dos planos paralelos al plano =
die ecuscibn 125 + 3y — 42 = 7 que distan 6 unddades de 5.

PROBLEMA 2, El peso de los paguetes de harins que produce csertn Sbrica slpue una
distribucidn normal de media 105 grms. v de desviscitn tipica 5 grms. Caloular el porcentsje
e poguetes con peso supenior a 112 grmes, explicando cdme se ha obtenido ese porcentaje,

80 se cope ol azar un paquete enire bos que pesan mas de 112 prms, jeudl es la
probabibidad de que pese mas de 115 grms.) (Nota. Bess cos divedie casod Meorbled eives cisi
pasfeies, 0 bien dvide poosentge de cams favoeablon arirg poressiajn do caaos posislonl

ElﬂBLl&ME..Eﬂnlaim:mdtlamatn'zfi ]J !':B'I]lh‘-l.'-rI:h A
\ 2 dx + Iy = B

e razanadamente ln matrize nverss de ana mawiz A cuadrads v de onden 3, sabiendo que
10

Al+ A=1 dondel=|0 1 O
0 0 1
PROBLEMA 4 5= divide un alambre de 100 m de longiud en dos segmenios de

bangitudes x ¥ 100 = x. Con el de longitad x se forma un tridagulo equilabera ¥ con el ofrn
eegmento g forma un cuadrado, Sea {x) b sama de las dress del tridngelo v del peadrdo,

n) Deermingr ¢l dominio de ln funcidn £ 5 decir los valores que pueds tomar x,
b Con el estudio de 1s derivada de § ohtener cuando 25 creciente v cwindo es decreciente.

¢) Indicer rezonadamente parn gué salor de x se obtiene que ln suma de las dress del
irtdngule v del cusdrmdo es minima.
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EJERCICIO B
fix) =4 8i “dgxsd

PROBLEMA 1. Sea £ ba funciéa definida por

fix) =7-% 8 Jzxs7

Justificar 1 { es o no derivable en x = 3. (Cudl e el significado geométricn del resultndo
| ohtenida?

x
PFROBLEMA X Calcular el vector X = [3‘ gue verifigue AX + B = C, siendn

z

@

I oo 3 ['4
A=|4 20|, B=|T| ¥ oC= 8|
6 5 3 3 |"q

PROBLEMA 3, Tenemos tres umss cada una de las cuabes contiens de 2 bolas rogas v 3
bolss negras. Se extrae al nzar una bola de calda uma v se lama x al mimero de balas mijas|
ohtenidas. Caloular In probabilidad de que x sea mayor o igusl que 1.
51 coda urma hubéese contenido 5 baolas mgas v 3 bolas negms v 52 hubicse extraido wna bola |
de coda urma, Joud] hubicss sido I probabitidad de que x hubiess sido mayor o [gual goes 17
Fustificar la diferencia de Jos resulindos obtensdod,
PROBLEMA 4, Obener los scusciones de las rectas obtenadas ol contar cafa uno de bos|
[planos o @ x+y+2=3, x tx-g=0 ¥ x :y-z=0 conelplmox :z=0.

Esna cuntra plancs limitan wn eetraedro del gque se obtendri el drea de la carn sinssdn en el
plano & ¥ la alnars sobre esa car, explicando el método utilizado.
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TABLA 1/ TALLA

AREAS BAJD LA CURMA NORMAL L .
TIPIFICADA DE 0 A z/ AREES SO0TA LA CORBA NORMAL TIFIFICADA DEFA =

i e e s

£l

2

i

Fd-]

S0 | Q4587
#1 | Q4850
33 | Q4893
33| 040495
34 | 04897
35| 04858
3G | 04088
3T | G4sed
38 | 04000
A% | B5000

04975
4562

04947
04901
o483
403405
04397
04588
0,45988
0,4888
0, a088
5000

0.4588
0, 4889
.apfd
05000

ooz
ks Iy
fake-j | ]
01283
O 1EEa
0.2
Q2357
Q2ET3
0.J86T
03238

03485
oA
03507
04082
04238
04370
0,4485
04082
0, 4564
047z

04780
03,4071

00230
0,055
0,135
0, 1408
0177z
03123
02454
02704

04544
4552
04345
04908
04597
4988
0, 4555
C,4888
0,488
(.9000

La=

dadas en cada tabla comesponden al #rea sombresda | Les probebiftats donodes en

probabiidades
GadE [Buls comisponen & 'ires oibrajiada. MH’"MJFM"‘I‘M"‘;W“
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TABLA 1l F TAULA I

z | 900 | 001 0,02 03 0,04 | 0,08 008 | 0,07 008 | 0,09

00 ) 6000 | 05040 | 05060 | 05130 | 66160 | Q5900 | 0523 | 05270 | 086519 | O 838D
01 | G308 | 0543 | G5478 | DES1T | G655T | OUS58G § 0583 | 05675 | 08714 | OETES
0 | DETES | 0512 | 05871 | Da0 | G50eE | OS84T | 06 | 08064 | 08101 | OAT1
O3 )| GAiTE | OET | GB255 | DA3% | BuBAE | Q8366 | 05406 | QA4 | 084S0 | GASTT
04 | BASS | OESET | DBEZE | DSG64 | ATO0 | QETH | DA77 | QA0 | 0684 | GBETE

05| BEMMS | OESED | OEDES | 0700 | OLYOS4 | O708E | 07133 | QVAET | O7180 | 07224
OF | BT257 | Q7390 | 07324 | D73ET | OLTIED | O7422 | D745 | OT4BE | D757 | O75ER
Q7§ OT5E0 | OFEAT | 0,742 | D7ETA | OLTTOS | OFV34 | 07704 | OTTRA | DTEEI | OTERT
05 | O.7EEY | QTS0 § O,TRID | O,7TEET | OL,TOES | 08023 | 08051 | OB0TH | D.B106 | 08133
0% | bBtEE | 05186 | DB212 | DEZ38 | 0E254 | DE28D | 08315 | O340 | 0834 | O83ER

0,8413 | 05428 § CBAG1 § D.B488 | 0,0508 | 02531 | 0,855 § OBETT | 0.8 | O,BE21
0,B543 | 05068 | 0,BGBS | 0,570d | 08728 | 08748 | 08770 | 08780 | 08810 | 0,830
0,848 | 08805 | OB888 | 08307 | 00625 | 08544 | 06958 | O8G60 | 06T | OB01S
0,602 | 09045 | 00065 | 05082 | 00008 | 0518 | 001371 | 0847 | 08182 | G81TTF
oEtEe | 0ER0T | o222 | 08234 | 08201 | OoFES | oezTe | asaez | o .891a

|
0
G803 | 08345 | 0857 | 08370 § 00362 § 05004 | 00405 | O%4%8 | 0
i G945 | 08505 | 08515 | 08535 E

0

o

[T R

ik
SR | 00481
JBSES | 08545
0.a581 | 05599 | 05505 | 09616 o
B
orez

0.5

08552 1 09833
Gobal | 00045 | 00858 | 00084 | 00671 | D9ETH | 09655 | 08603

U RE

n.uvEa

08708
06738 | 05744 | 06750 | 0.S7sE 0.G7ET
! 06703 | 057sa | 0,803 | oseoe | o881z | oEeiT
andrt | omsss | osa3n | 00534 | 09838 | 08342 | oe8ds | aeeso | 088%4 | oSBT
ogea1 | 008es | 09868 | 08571 | 0EETs | 0827A | 0,8881 | ocess | o887 | oE80
058q3 | 06a8se | 0586 | 0880 | 08004 | 09006 | 00808 | asstt | 0603 | Osers
05918 | 0peE0 | ose2z | ogees | 08827 | 05539 §oOBadt | 2 | 0005 | O5036

Eiaba S DA W=
%
[=
o
S
=1
LF-)

B3 B3 B3 RS RS

25| 09938 | 089940 | o041 | 08543 | 06048 | 00048 | G00ER | 09540 | 0.0051 | 08952
i 08857 | G0050 | 000 | 00081 | 05062 | Q0053 | DG08£

27| oeah | 0695 | OSG6T | 000568 | Q0600 | 08670 | GEOTY | 05672 | 00073 | OSGT4
08977 | OGOTH | 08578 § C.BOTD | O8G0 | 00880 | 056681

2,8 | oseat | O0ak: | Doedd | 00D | O0964 | 0005 ) 00085 | 05085 | 0,0885 | OSGBS

3,0 | oceat | 0BA6T | 09947 | 0.0DES | 09968 | 08859 | 00888 | 09965 | 0.6880 | Q56560
34 | ogess0 | GBEE1 | 09561 | DA0RY | 06902 | 0602 | 08882 | 09560 | OB880 | 05560
32 | o) | CBeRD | 099G | 00004 | 09964 | 00934 | 0504 | 09000 | 00085 | 09565
3. | ogeed | CBeRS5 | 09565 | 00005 | 09906 | 08996 | 06604 | 08004 | 06006 | 05547
3| ogeEy | o007 | DERGT | DODET | DESOT | 06997 | OGGET | 08507 | Q0007 | D550

35| nped | 00098 | 0Eees | 00983 | D9060 | 008 | Q5000 | 00009 | 05900 | 05058

A2 marrar 0.5 @ las peobabildades de la prmera bl so chberan e probesiliades da la sagunda @b
B sumar 0.5 & les probabdials de la prmen uia & 'obdenen B pritabiiats da la segona @ula

Cumpncfi, g i Byl 8, B iy balle i
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CRITERIOS DE CORRECCION / CRITERIS DE CORRECCIO

EJERCICIO A
PROBLEMA 1. Por el planteamiento de 0 a 2 puntos y por la resolucion de 0 a 1,3 puntos.
Los planos son 12x + 3y —4z=—-71y 12x + 3y — 4z = 85.
PROBLEMA 2. Primer parrafo: Por el planteamiento de 0 a 1,5 y por la resolucion de 0 a
0,8.La solucién es 0,08=8%
Segundo parrafo: Por el planteamiento de 0 a 0,5. Por la resolucion de 0 a 0,5. La solucion es
0,02275/0,080757 = 0,28 = 28%.
PROBLEMA 3. Por la obtencion de la inversa, de 0 a 1,1. Por la resolucion del sistema con la
utilizacion de la inversade 0 a 1,1; x =1, y = 2. Por la obtencion razonada de A-1 = A+I, obser-
vando que A(A+I) =1, de 0 a 1,1 puntos.
PROBLEMA 4. De 0 a 0,5 por determinar que x puede tomar valores entre 0 y 100. De 0 a
0,5 puntos por la obtencion de f(x) =. De 0 a 0,5 puntos por la obtencion de f '(x) =De 0 a 1
punto por obtener que f es creciente si 56,503<x<100, y que f es decreciente si 0<x<56,503.
De 0 a 0,8 por la obtencion razonada de que el minimo se alcanza para x = 56,503.

EJERCICIO B
PROBLEMA 1. De 0 a 2 puntos por la justificacion, analitica o grafica de que f no es deriva-
ble en x =3. De 0 a 1,3 por la explicacion de su significado geométrico
PROBLEMA 2. De 0 a 3,3 en funcién de desarrollo y de la obtencion de la solucion (x =1,y
=-3/2,z=17/6). La obtencion correcta de la solucion se calificara al menos con 2 puntos.
PROBLEMA 3. De 0 a 1,5 por el planteamiento y obtencion de la primera probabilidad (1 —
(3/5)3 =0,784).
De 0 a 1,5 por el planteamiento y obtencion de la segunda probabilidad (1 — (3/8)3 = 0,947).
De 0 a 0,3 por la justificacion de la diferencia, debida al aumento de bolas rojas.
PROBLEMA 4. De 0 a 1,5 por la obtencion de las ecuaciones de las rectas (x+y=3,y z=0;
x=z=0; e y =z =0)
De 0 a 1,8 por la obtencion y explicacion, por cualquier método, del area[9/2] y de la altura (1).
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EJERCICIO A

PROBLEMMA 1. Sca ry b rocla queé pas por los pienlos & = (000,00 v B = (80, 10, 0) v sy
la recin gue pasa por C = {0, 0, [0) v D= {m, 10, 10},

Oitemer |n distorcin emdre ry ¥ 13, Juostificar geométricamende que la distancia entre r vy es
independicnie del valor de m,

PROBLEMA 2, Obtener el drea de b superficie 5 Hmitsds por el eje OX, b carva y = x°,
com DEx 2 ylarectax =2

Caleular ef volumsen genersdo por la superficie 5 al dar una vuetin completa alrededor del eje
O

FROBLEMA 3. Las calificacsonss en Matemdticas v Fisica de sigle alumnoes han sslo:

" iy K L 5" & ™
Maiemaiscas £ g L] T B f 2
Fisicn T T4 i T 7.3 - T

Halla el coeficiente de comelacsin de lis calificociones en mabenuiticas y fisics die los seis
primeros alamnos,

Calculn el coeficiente de cormelacian de esas asigratums pamn ks ssele plumpos.

Explica In diferencia entre los dos resulindos abtenidos,

X o+ ¥ O+ B
FROBLENLA 4. Probar que para un valor real de moel sistema = + Iy + 3z 4

Ix + % + mg 9
cs indeferminado. Parn ese valor de m encontrar todas 25 seluciones del sistema. Intecpretar
peoméncamende el significado del sistemn,
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EJERCICIO B
K * ¥ + 3 =1
PROBLEMA 1. Dado & giserma s + Iy o+ 2 = 1 obsener para qué valores
3 + 3 + mz = B
reabes de i thene Wi bnbed selucsdn y caloulurls para cada uno de &304 valored de ni.

PROBLEMA L. Los puntos (.5} que verifican |a councidn x* + ¥* = 35 formen uns curve.
Explica In relacidn entre la ecuaciin x” + v = 36 v alguna cameteristicn peonsétrica de esal
ERITVE,

PROBLEMA 3, Descomponer un segmento de longinsd 200 m, en cuatro pares de neners |
quie esas partes scan bos kados de un recshngulo cuya dnca sea la msdadma deniro de la familia
de rectingules de perimetra 200

PROBLEMA 4. El 2% de los tomilles de un gran lode son defectuoscs, 5¢ copen tres
earmillos al azar v se phde caloular razenadamente:

4l La probahilidsl de que los tres sean delinctucsos,
by La probabilided de qoe ninguno s defecios,
¢l La probabilidsd de que solamente uno sea defechoosma,

Pegdn, El loir Je tomills = an poade que s b evaccion de e wemilio = pede supmer que yaodas Por ls
ubtenciin ndonada del apamedo o de a | pusto (3,2 = 0,008
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EJERCICIO A

PROBLEMA 1. De 0 a 2,5 puntos por el proceso de obtencion de la distancia, que es 10. De 0
a 0,8 por averiguar que las rectas estan en el plano z = 0 la primera, en z = 10 la segunda, que
el eje OZ es la perpendicular comun y por justificar que por esas causas la distancia es siem-
pre 10, con independencia de m.

PROBLEMA 2. De 0 a 1 punto por el planteamiento del calculo del area, y de 0 a 0,5 por su
calculo (8/3).

De 0 a 1 punto por el planteamiento del calculo del volumen, y de 0 a 0,8 por su calculo
(32n/5).

PROBLEMA 3. De 0 a 0,7 por la obtencion del primer coeficiente de correlacion (0,907).
De 0 a 0,7 por la obtencion del segundo coeficiente de correlacion (0,278).

De 0 a 1,9 por la explicacion de la diferencia entre los dos resultados obtenidos (por ejemplo,
que al representar los pares de valores en unos ejes los puntos correspondientes a los seis pri-
meros alumnos estan muy alineados, en tanto que el punto correspondiente al séptimo alumno
se aleja mucho de la linea anterior, siendo ahora imposible la construccion de una recta que se
ajuste mucho a los siete puntos. También se podria aceptar algun razonamiento del tipo de que
la relacion entre las notas del séptimo alumno es opuesta a la relacion entre las notas de los seis
primeros alumnos).

PROBLEMA 4. De 0 a 1 punto por demostrar que para m=7 el sistema es indeterminado. De
0 a 1 punto por encontrar que entonces las soluciones del sistema sonx=_—2,y=3-2_,yz=
_. De 0 a 1,3 por interpretar que las tres ecuaciones representan tres planos que pasan por una
recta, cuyos puntos son las soluciones del sistema.
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EJERCICIO B

PROBLEMA 1. De 0 a 1,5 por obtener que m debe ser distinto de 3. De 0 a 1,8 por calcular
que la solucioén es x=y=1y z=0.

PROBLEMA 2. De 0 a 3,3 por explicar que un punto (x,y) verifica la ecuacion si, y solo si,
su distancia al punto (0,0) es 6, que es la propiedad que define a los puntos de la circunferencia
de centro (0,0) y radio 6.

PROBLEMA 3. De 0 a 1 punto por el planteamiento del problema. De 0 a 1,3 puntos por la
obtencidn del extremo relativo. De 0 a 1 punto por la comprobacion de que el extremo relativo
es maximo. La solucién es dividir el segmento en cuatro partes iguales de longitud 50.

PROBLEMA 4. Por la obtencion razonada del apartado a de 0 a 1 punto (0,23 = 0,008).
Por la obtencion razonada del apartado b de 0 a 1 punto (0,83 =0,512).
Por la obtencion razonada del apartado ¢ de 0 a 1,3 punto (3(0,2)(0,82) = 0,384).



